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Множество 𝐸 ⊂ [𝑎, 𝑏) называется U-множеством или множеством
единственности для рядов по системе {𝜑𝑛(𝑥)}∞𝑛=0, 𝑥 ∈ [𝑎, 𝑏), если из
сходимости ряда

∞∑︁
𝑛=0

𝑐𝑛𝜑𝑛(𝑥)

к нулю на [𝑎, 𝑏) ∖ 𝐸 следует, что все коэффициенты этого ряда равны
нулю.

Нетривиальный ряд, сходящийся к нулю почти всюду на [𝑎, 𝑏), назы-
вают нуль-рядом. Множество точек, где нуль-ряд не сходится к нулю,
назовем ядром нуль-ряда. Множество точек, где

lim
𝑛→∞

|𝑆𝑛(𝑥)| = +∞,

назовем приведенным ядром нуль-ряда.
Н.К. Бари получен следующий результат: всякая порция ядра три-

гонометрического нуль-ряда содержит порцию приведенного ядра того
же ряда; существует другой тригонометрический нуль-ряд, для которого
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ядром и приведенным ядром будут служить именно эти порции ядра и
приведенного ядра данного нуль-ряда (см. [1], гл. XIV, с. 794).

Доказательство основной теоремы предваряют следующие утвержде-
ния.

Лемма. Пусть 𝐵 — ядро нуль-ряда Уолша, 𝛿 ⊂ [0, 1) — произволь-
ный интервал. Тогда множество 𝐸 всех точек из порции 𝛿(𝐵), в каж-
дой из которых подпоследовательность 𝑆2𝑚(𝑥) частичных сумм этого
нуль-ряда не ограничена, является несчетным.

Теорема 1 (см. [2]).Для любого интервала (𝛼, 𝛽) ⊂ [0, 1) и любой по-
следовательности 𝑝𝑛 ↓ 0, 𝑝𝑛 ̸≡ 0, существует функция 𝜆(𝑥) ∈ 𝐿(0, 1),
отличная от нуля во всех точках (𝛼, 𝛽), равная нулю во всех точках
[0, 1) ∖ [𝛼, 𝛽) и такая, что ее коэффициенты Фурье–Уолша

̂︀𝜆(𝑛) = 𝑜(𝑝𝑛).

Построив обобщенное формальное произведение (см. определение
ОФП в [2]) исходного нуль-ряда Уолша на ряд Фурье–Уолша “локали-
зующей” функции, получаем следующий основной результат.

Теорема 2. Пусть 𝐵 — ядро нуль-ряда Уолша. Для любой порции
𝛿(𝐵) можно построить другой нуль-ряд, для которого его приведенное
ядро 𝑁 , является множеством всюду плотным в 𝛿(𝐵). Каждая точка
𝛿(𝐵) является точкой конденсации для 𝑁 .
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